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َای جثزی عثارت
اص حشٝف اِٛٔیسی اسشلبدٟ ًشد. دس ایٚ  3ٝ  2سٞاٙ ث٠ ػبی ػذد  سٞػ٠ ًٜیذ، ٗی 32ث٠ ػجبسر 

١بی صیش  ١بیی ٗظْ ػجبسر ضٞد. ض٘ب دس سبّ هجْ ثب ػجبسر سجذیْ ٗی a+bغٞسر ػجبسر ث٠ ضٌْ 

ایذ. آضٜب ضذٟ
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aa  توجه مهم:  33     bbb 15252 

325ای: دس ػجبسر ػجشی  یي ػ٠ٔ٘  ba ث٠ ١ش ًذإ اصa5،b2  ٝ3یي

ػ٠ٔ٘ اسز. 

 ١بی  ١بیی ٠ً هس٘ز حشكی آ٢ٛب ٗبٜٛذ ١ٖ ٝ سٞاٙ ای ٗشطبث٠: یي ػ٠ٔ٘ ١بی ای ػ٠ٔ٘یي

 ای٢بی ٗطبث٠ ١سشٜذ. یٌسبٙ ثبضٜذ، یي ػ٠ٔ٘

ضٞد. ٗبٜٛذ:  ای ُلش٠ ٗی ای، چٜذ ػ٠ٔ٘ ای: ث٠ ٗؼ٘ٞع چٜذ یي ػ٠ٔ٘ چٜذ ػ٠ٔ٘
baba 21332 

ِای  ًکتِ: یک جولa2  ِای یا ضزیة  ضزیة یک جولِ 2را در ًظز تگیزیذ، تa  ِگَیٌذ ٍ تa  قسوت

 تاضذ. هی« یک»ای  حزفی یا هتغیز گَیٌذ ٍ تَاى ایي یک جولِ

تَاى تا ّن جوغ ٍ یا اس ّن کن کزد.  ّای جثزی، فقظ جولات هتطاتِ را هی ًکتِ: در جوغ ٍ تفزیق ػثارت

کٌین.  سوت حزفی آًْا را ًَضتِ ٍ ضزایة آًْا را تا ّن جوغ ٍ یا تفزیق هیتِ ایي تزتیة کِ ق
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ِکٌین. ّای هتطاتِ را تا ّن سادُ هی ًکتِ: تزای سادُ کزدى یک ػثارت جثزی جول 

ِکٌین. ّا ضزب هی ای، آى ػذد را در تک تک جولِ ًکتِ: در ضزب یک ػذد در چٌذ جول

صیش سا سبدٟ ًٜیذ.  : ػجبسر ٗظبّ

baba 11362 

 ٝ  b6ثب ١ٖ ٗشطبث٠ ٝ دٝ ػ٠ٔ٘  a2  ٝa3ٗشطبث٠ دٝ ػ٠ٔ٘  ١بی ای ػ٠ٔ٘حْ: عجن سؼشیق یي 

b11 :ٖ١ٖ ثب یٌذیِش ٗشطبث٠ ١سشٜذ. دس داسی 

ba)(b)(a 511632 

ای ٝ چٜذ ػ٠ٔ٘ ای سٞػ٠ ًٜیذ:  ١بی صیش دس ٗٞسد ضشة یي ػذد دس یي ػ٠ٔ٘ : ث٠ ٗظبّٗظبّ
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یي ٗظبّ ٢ٖٗ

سٞٗبٙ اسز. ثشای ١ش  500دس دبسًی دٝچشخ٠ ًشای٠ ٗی د١ٜذ. ١ضی٠ٜ طبثز ًشای٠ یي دٝچشخ٠ 

سبػز ًشای٠ ًشدٟ  nُیشٛذ. كشؼ ًٜیذ ضخػی دٝچشخ٠ سا ثشای  سٞٗبٙ ٗی 200سبػز ١ٖ 

سبػز ًشای٠ ًٜذ  4اسز. ١ضی٠ٜ اٝ سا ثب یي ػجبسر ػجشی ٛ٘بیص د١یذ. اُش اٝ دٝچشخ٠ سا ثشای 

 چوذس ثبیذ ثذشداصد؟ 

سبػز ًشای٠ ثشاثش  nسٞٗبٙ اسز، دس ١ضی٠ٜ  200: چٞٙ ١ضی٠ٜ یي سبػز ًشای٠ دٝچشخ٠  حْ

200n ٗبٙ ًشای٠ طبثز داسد دس سٞ 500ضٞد. اص عشكی چٞٙ ًشای٠ ًشدٙ دٝچشخ٠ ٗجٔؾ  ٗی

ضٞد ثب: ػجبسر ػجشی ثشاثش ٗی

 52 n

دس ػجبسر  nسبػز دٝچشخ٠ ًشای٠ ًشدٟ ثبضذ ًبكیسز ث٠ ػبی  4حبّ اُش ایٚ ضخع ثشای 

 سا ُزاضز ٝ ٗجٔـی ٠ً ضخع ثبیذ ثذشداصد سا حسبة ًشد. دس داسیٖ: 4ػجشی ػذد 

 135854252 n
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ٗوذاس یي ػجبسر ػجشیدیذا ًشدٙ 

1234سا ثِزاسیٖ، ٗوذاس  3ػذد  aسا دس ٛظش ثِیشیذ. اُش ػبی  4aػجبسر   آیذ.  ثذسز ٗی

ث٠  ١4b٘یٚ عٞس ٗوذاس ػذدی ػجبسر  .12ثشاثش اسز ثب  3aث٠ اصای  4aٗوذاس ػذدی 

743ثشاثش اسز ثب  3bاصای   )( .

١بی صیش سا ث٠ اصای ٗوبدیش دادٟ ضذٟ حسبة ًٜیذ؟ : ٗوذاس ػذدی ػجبسر ٗظبّ
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 6ػجبسرax  2سا دس ٛظش ثِیشیذ، ٗوذاس ػذدی آٙ ث٠ اصایa  ٝ3x ٗسبٝی اسز

 ثب :
126326 ax

 ١٘چٜیٚ ػجبسرyy 2  2سا دس ٛظش ثِیشیذ، ٗوذاس ػذدی آٙ ث٠ اصایy ٗسبٝی اسز

 ثب :

62422 22  )()(yy

 ثشسذ، حبغْ یي  6، 2،4ٌٛش٠ : ١شُبٟ یي ػذد ٜٗلی ث٠ سٞاٙ یي ػذد صٝع ٗبٜٛذ ... ٝ

ضٞد.  ػذد ٗظجز ٗی

  : ّ162ٗظب 4  )(

 ثشسذ، حبغْ یي ػذد 5، 1،3ٌٛش٠: ١شُبٟ یي ػذد ٜٗلی ث٠ سٞاٙ یي ػذد كشد ٗبٜٛذ ... ٝ

 ضٞد.  ٜٗلی ٗی

 : ّ82ٗظب 3  )(
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١بی صیش سا ث٠ اصای ٗوبدیش دادٟ ضذٟ حسبة ًٜیذ؟ ٗوذاس ػذدی ػجبسر : ٗظبّ
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ٗسبحز اضٌبّ ١ٜذسی

ًٜیذ.  دس ػذّٝ صیش ٗسبحز اضٌبّ ١ٜذسی دشًبسثشد سا ٗلاحظ٠ ٗی

مساحت بر حسب عبارات جبری مساحت به زبان شیرین فارسی شکل هندسی

yxSػزض عَل  

2خَدش یک ضلغ
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 143ضؼاع  ضؼاع  / 2
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2تقسین تز  قاػذُ( )ارتفاع
2
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haSقاػذُ ارتفاع  

ارتفاع(  )هجوَع دٍ قاػذُ 
2  2تقسین تز 

h)ba(
S
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2حاصلضزب دٍ قغز تقسین تز 
2

ba
S


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سبدٟ ًشدٙ یي ػجبسر ػجشی

732ػجبسر ػجشی  2  yxxy ای س٠ ػ٠ٔ٘ داسد ٠ً  ای اسز. ایٚ چٜذ ػ٠ٔ٘ یي چٜذ ػ٠ٔ٘

xy2 ،yxػجبسسٜذ اص: 
23  ٝ7 ػجبسر .yx

23 ای اسز.  یي سي ػ٠ٔ٘yx
هس٘ز حشكی  2

 ضشیت ػذدی آٙ اسز. 3ایٚ سي ػ٠ٔ٘ ٝ ایٚ 

ای  ای ٠ً هس٘ز حشكی یٌسبٙ داسٛذ ٗشطبث٠ ٛبٗیذٟ ٗی ضٞٛذ. ٗظلاً دٝ سي ػ٠ٔ٘ دٝ سي ػ٠ٔ٘

xy3 ٝxyػ٠ٔ٘ ٝٓی دٝ سي ١سشٜذ سبدٟ ًشدxz3 ٝ23xٙایٗشطبث٠ ٛیسشٜذ. ثشای ٗشطبث٠

ًٜیٖ. یي ػجبسر ػجشی ػ٠ٔ٘ ١بی ٗشطبث٠ سا ثب ١ٖ ػ٘غ ٗی
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: ٗظبّ

7427115343 222  xyxxyxxyx

١بی صیش سا سبدٟ ًٜیذ؟ : ػجبسر ٗظبّ
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دزیشی ضشة ٛسجز ث٠ ػ٘غ ٝ سلشین سٞصیغ

ای، ثبیذ آٙ ػذد یب حشف سا دس س٘بٗی  ثشای ضشة یي ػذد یب یي حشف دس یي چٜذ ػ٠ٔ٘

 ای ضشة ًشد. دس حبٓز ًٔی داسیٖ : ػ٘لار چٜذ ػ٠ٔ٘
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١ب  ایٚ سسبٝی  

سٞاٙ  د١ذ. ثب اسشلبدٟ اص ایٚ دٝ خبغیز ٗی سٞصیغ ضشة سا ٛسجز ث٠ ػ٘غ ٝ سلشین ٛطبٙ ٗی

١بی ػجشی سا سبدٟ ًشد. ػجبسر

:  ٗظبّ
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ث٠ غٞسر حبغٔضشة دٝ ػجبسر ػجشیٛٞضشٚ یي ػجبسر ػجشی  

ثشای رًش ایٚ ٗغٔت ث٠ ٗظبّ صیش سٞػ٠ ًٜیذ.

aba: ػجبسر  ٗظبّ  3 سا ث٠ غٞسر حبغٔضشة دٝ ػجبسر ػجشی ثٜٞیسیذ؟ 

ثشای حْ ٗسبئٔی اص ایٚ دسز ثبیذ اص كبًشٞسُیشی اسشلبدٟ ًٜیٖ. حبّ ثجیٜیٖ كبًشٞسُیشی 

 چیسز.

abaای  دس چٜذ ػ٠ٔ٘ 3 ای  ٠ً اص دٝ یي ػ٠ٔ٘a3  ٝab  سطٌیْ ضذٟ اسز، حشفa  دس یي

سا ثش سي سي ػ٠ٔ٘ ١ب سوسیٖ ًٜیٖ، دس اغْ اص  aسٞاٛیٖ حشف  ای٢ب ٗطششى اسز. دس ٗی ػ٠ٔ٘

یٖ:ًٜ ایٖ. دس حبٓز ًٔی ث٠ غٞسر صیش ػْ٘ ٗی كبًشٞس ُشكش٠ aحشف 

)b(a
a

ab

a

a
 3

3

b(a(ضشة ػجبسر  اُش حبغْ 3  سا ثذسز آٝسیٖ ث٠ ػجبسرaba 3 سسیٖ. ٗی 

١ب سا دیذا ًشدٟ ٝ آٙ سا ثش سي  ای دس ثشای كبًشٞسُیشی ًبكیسز: ػبْٗ ٗطششى دس یي ػ٠ٔ٘

ای ٠ً دس ١ٖ ضشة ضذٟ  ١ب سوسیٖ ًشدٟ سب حبغْ ث٠ غٞسر دٝ ػجبسر ػجشی ای ػ٠ٔ٘   سي، یي

اٛذ دسآیٜذ. 

aba: ػجبسر  ٗظبّ  24 2  .سا ث٠ غٞسر ضشة دٝ ػجبسر ػجشی ثٜٞیسیذ 

ٗطششى اسز دس ١ش ًذإ اص  a2ای ثبلا ٠ً اص دٝ ػ٠ٔ٘ سطٌیْ ضذٟ اسز ػجبسر  دس چٜذ ػ٠ٔ٘ 
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ػجشی صیش سا سبدٟ ًٜیذ.ػجبسر ١بی  (2
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ٗشطبث٠ ١سشٜذ. 

 اُشa  ٝb  عّٞ ٝ ػشؼ یي ٗسشغیْ ثبضٜذ ساثغ٠)ba( 2 ْٗسشغی ٛطبٙ د١ٜذٟ ٗحیظ

 اسز.

 71ٗوذاس ػذدی ػجبسر)x(   2ث٠ اصایx  1ثشاثش .اسز
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ػجبسر ١بی ػجشی صیش سا سبدٟ ًٜیذ. (5







3232 2432211

2422
115242

nmmnnm

xycyxyc

xyyx

ضشة ١بی صیش سا اٛؼبٕ د١یذ. (6















)ba)(ba(

)y)(yx(

)bd(a

)yx(xyc

)y(x

)xy(

)x(

22
723
422

32
411

93

١ش یي اص ػجبسر ١بی صیش سا سبدٟ ًٜیذ. (7







xyyx)yxy(x

aba)ba(a

xyx)yx(x

2

2

2

623

12234

1025
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





















2

2

2

2

2

2

7

5

3

25

23

5252

2222

35523

63532

323

)x(

)x(

)x(

)nm(

)x)(x(

aba)ba(a

)x)(x

)yx)(yx(

x)yx(x

xy)yx(

)yx()yx(
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غٞسر حبغْ ضشة دٝ ػجبسر ػجشی ثٜٞیسیذ.ػجبسر ١بی صیش سا ث٠  (8













xaax

bcab

baba

baacb

ababc

xyx

22

2332

22

2

2

68

812

69

2

١ش یي اص ػجبسر ١بی صیش سا سبدٟ ًٜیذ. (9











3

3

2

2

42

2342

4243

22

)x(

)ba(

)x)(x(

)x)(x(

)ba(
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ٗوذاس ػذدی ػجبسر ١بی ػجشی صیش سا ث٠ اصای ٗوبدیش دادٟ ضذٟ ث٠ دسز آٝسیذ.  (10

25
5
1

432

432

216

324

432

322

213

314

2

2

2

3

2

22

2

2

2



















y xyx

         y   xyxy

        a       xxax

         y       xyx

 b   aa ba

   y   xyx

    b     ab a

 b          b

     aa

ٗؼبد٠ٓ

ًیٔٞیی ٝ دس ًل٠ دیِش آٙ یي  10دس یي ًل٠ آٙ یي ػشٕ كشؼ ًٜیذ ٠ً یي سشاصٝ داسیٖ، ٠ً 

ایٖ. ایٚ سشاصٝ ث٠ حبّ سؼبدّ  داٛیٖ هشاس دادٟ ًیٔٞیی ٝ یي ػسٖ دیِش ٠ً ػشٕ آٙ سا ٛ٘ی 5ػشٕ 

( ثبیذ ساثغ٠ صیش سا حْ ًٜیٖ سب ٗطخع ضٞد xدس آٗذٟ اسز. ثشای دیذا ًشدٙ ػشٕ ػسٖ ٛبٗؼٕٔٞ )

٠ً ػشٕ آٙ ػسٖ چوذس اسز.

15  x
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ُٞیٜذ. دس اغْ دٝ عشف ایٚ سسبٝی ثب ١ٖ ثشاثش اسز. ثشای  ث٠ ػجبسر ػجشی ثبلا یي ٗؼبد٠ٓ ٗی

 5سشیٚ ساٟ ایٚ اسز ٠ُ ثِٞییٖ، چ٠ ػذدی سا ثب  یب ١٘بٙ حْ ٗؼبد٠ٓ، سبدٟ xثذسز آٝسدٙ ٗوذاس 

سا ثِزاسیٖ، حبغْ  5ػذد  xضٞد. ایٚ ًبٗلاً ٗطخع اسز، اُش ث٠ ػبی  10ػ٘غ ًٜیٖ سب حبغْ 

 ٗی ضٞد ٠ً ثشاثش عشف دیِش سسبٝی اسز. 10

 ٙ1سبدٟ سشیٚ ٛٞع ٗؼبد٠ٓ، ٗؼبد٠ٓ یي ٗؼ٢ٞٓی اسز، ٠ً دس آٙ ٗؼ٢ّٞ داسای سٞا  ٝ

baxاسز. ضٌْ ایٚ ٗؼبد٠ٓ ث٠ غٞسر سٝثشٝ اسز :  1ضشیت   a ٝb  ٝ اػذاد ُٞیبx 

ٗؼ٢ّٞ اسز.

ای  یبدآٝسی: یي ػ٠ٔ٘n
ax  .سا دس ٛظش ثِیشیذa ای ٝ  ضشیت یي ػ٠ٔ٘x  ٝ ّٞٗؼ٢n

سٞاٙ ٗؼ٢ّٞ اسز.

سٝش حْ ٗؼبد٠ٓ 

دس حبٓز ًٔی ثشای حْ ١ش٠ُٛٞ ٗؼبد٠ٓ ٗشاحْ صیش سا اٛؼبٕ د١یذ:

دس غٞسر ٝػٞد دشاٛشض ػجبسر ػجشی ٗٞسد ٛظش سا ٗحبسج٠ ًٜیذ. -1

9369123  x     )x(

١ب سا ث٠ س٘ز دیِش سسبٝی ثجشیذ. )سٞػ٠ سٞػ٠ :  ١ب سا ث٠ یي س٘ز ٝ س٘بٕ ٗؼٕٔٞ س٘بٕ ٗؼ٢ّٞ -2

١ش ػذد یب حشف دس غٞسسی ٠ً اص یي س٘ز ث٠ س٘ز دیِش ٗؼبد٠ٓ ٜٗشوْ ضٞد، ػلاٗشص سـییش 

ًٜذ( ٗی

126396936  x      x            x

ٗؼٕٔٞ سوسیٖ ثش ضشیت ٗؼ٢ّٞ.ٗوذاس ٗؼ٢ّٞ ثشاثش اسز ثب ٗوذاس  -3

2
6
12

126  xx
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سٞاٙ ٗوذاسی سا اضبك٠ یب ًٖ ًشد. ٌٛش٠: ث٠ عشكیٚ ٗؼبد٠ٓ ٗی

437117731173  xx     x

١بیی ٠ً  سٞاٙ دس ػذدی ؿیش غلش ضشة ٝ یب سوسیٖ ًشد. دس ٗؼبد٠ٓ ٌٛش٠: عشكیٚ یي ٗؼبد٠ٓ سا ٗی

ٗؼٕٔٞ ١سشٜذ، ث٢شش اسز عشكیٚ ٗؼبد٠ٓ سا دس ٗخشع اػذاد ًسشی ث٠ ػٜٞاٙ ضشیت ٝ یب ػذد 

ٗطششى ًسش١ب ضشة ًشد.

16312432
3
2

2
1

62
3
2

2
1

 xx    )x(x

 تمرین در کلاس

ٗؼبدلار صیش سا حْ ًٜیذ. (1

xx

/x

xx

x

x

c

y

x

439

6134

682

1
5
4

2

12108

4
3
2

125

123
















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سا١جشد سطٌیْ ٗؼبد٠ٓ 

سٞاٙ ثب سا١جشد سطٌیْ ٗؼبد٠ٓ،  دس سبّ ُزضش٠ آٗٞخشیذ ٠ً ثشای حْ ثشخی اص ٗسبئْ، ٗی

ای ثٜٞیسیٖ ٝ دبسخ ٗسئ٠ٔ سا ثذسز ثیبٝسیٖ. ثب یي ٗظبّ ایٚ ٗٞسد سا ضشح ٗی د١یٖ. ٗؼبد٠ٓ

 40سٞٗبٙ ثخشد ٝ  380ای خٞد سٞاٛسز یي ثیْ ث٠ هی٘ز  ١لش٠ 3: یي ًبسُش ثب حوٞم  ٗظبّ

ُیشد؟ سٞٗبٙ ثشایص ثبهی ٗبٛذ. ایٚ ًبسُش ث٠ عٞس ٗشٞسظ چوذس حوٞم ٗی

 ٠ صیش سا ٗی سٞاٛیٖ ثٜٞیسیٖ:ثب سٞػ٠ ث٠ ایٚ ٗسئ٠ٔ ساثغ

١3لشِی( )حوٞم  ثیْ( )هی٘ز  ثبهی٘بٛذ( )دّٞ

آیذ: ثِیشیٖ ٗؼبد٠ٓ ث٠ ضٌْ صیش دس ٗی xاُش حوٞم ١لشِی سا ثشاثش ٗؼ٢ّٞ 

 4383 x

آیذ:  اص حْ ٗؼبد٠ٓ ٗوذاس حوٞم ثذسز ٗی


 14
3

42
423  x     x

سٞٗبٙ دس ١لش٠ اسز. 140دس حوٞم ایٚ ًبسُش 

آیذ. آٙ ػذد ًذإ اسز؟ ثذسز ٗی 17ًٜیٖ، ػذد  سب ًٖ ٗی 3ثشاثش ػذدی  5: اص  ٗظبّ

ٗی ُیشیٖ، دس داسیٖ: xػذد ٗٞسد ٛظش سا 

4
5
2

2531751735 


 x x             x          x

اسز. 4ٛظش ػذدد ٗٞسد 



مذرس : مُىذس حسیه صفایی خًاٌ .....آمًسضگاٌ َای َذف / راٌ رضذ........ریاضی پایٍ َطتم

50 

 تمرین در کلاس
سبٛشی٘شش اسز. عّٞ آٙ سا ثذسز آٝسیذ؟ 22سبٛشی٘شش ٝ ٗحیظ آٙ  5ػشؼ ٗسشغیٔی  (1

اسز. آٙ ػذد ًذإ اسز؟ 58ٗسبٝی  ١2لز ثشاثش ػذدی ث٠ اضبك٠ ی  (2

3) 
4
ػذدی ٢ٜٗبی  3

2
اسز. آٙ ػذد ًذإ اسز؟ ١8٘بٙ ػذد ٗسبٝی  1

. آٙ ػذد ًذا16ٕی  ٗسبٝی اسز ثب خٞد آٙ ػذد ث٠ اضبك٠ 4دٜغ ثشاثش ػذدی ٢ٜٗبی  (4

اسز؟

ٝاحذ ًٖ ًٜیٖ حبغْ ٗسبٝی ١٘بٙ ػذد اسز. آٙ ػذد چیسز؟ 2اُش اص س٠ ثشاثش ػذدی  (5

ػذد چیسز؟ضٞد. آٙ  ٝاحذ اضبك٠ ًٜیٖ، حبغْ ١٘بٙ ػذد ٗی 5اُش ث٠ چ٢بس ثشاثش ػذدی  (6
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ثشای ٗؼبدلار صیش یي ٗسب٠ٓ ثٜٞسیذ ٝ آٙ سا حْ ًٜیذ. (7
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6253
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x

x

x

ٗؼبدلار صیش سا حْ ًٜیذ. (8

3261012

2051510





xx

xx



مذرس : مُىذس حسیه صفایی خًاٌ .....آمًسضگاٌ َای َذف / راٌ رضذ........ریاضی پایٍ َطتم

52 

xx

xx

xx

xx

xx

xx

xx

xx

xx

875

71056

353157

741612

18253

81519

220104

17335

3773





















مذرس : مُىذس حسیه صفایی خًاٌ .....آمًسضگاٌ َای َذف / راٌ رضذ........ریاضی پایٍ َطتم

53 

ٗؼبدلار صیش سا حْ ًٜیذ. (9
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